3AXTJEB 3A JABAILE CATJIACHOCTH HA U3BJELITAJ O YPABEHOJ
JTOKTOPCKOJ JUCEPTALINJU

[udpa 3a unentudukanujy gucepranuje: 2210/14

Iudpa YK (6pojuano): 517.98

Web anpeca Ha k0joj ce Hanas3u u3Bjemraj Komucuje o ypaheHoj J0KTOPCKO] JUCEPTALHjH:
www.ffuis.edu.ba

CEHATY VHUBEP3UTETA VYV UCTOYHOM CAPAJEBY

Mommmo Bac 11a, y ckimaay ca wiaHoMm 141, 3akoHa o BHCOKOM o0OpazoBamy, (CiryxOeHH
rnacauk PC 0poj 67/20) nare carimacHoCT Ha ypal)eHy TOKTOPCKY AMCEpTaLH]y:

HasuB nuceprammje: Perynapu3oBaHH TpParoBH TpPaHUMYHHX NpodjeMa reHepUuCaHUX
jeanaunnama tuna lHtypma-J/InyBuiia ca nBa kammema

Hayuna o6nact Y IK (Tekcr): Maremarnika aHaau3a

[Ipesume u ume kanauaara: Mp Harama IlaBiosuh Komazen

MeHTOp M cacTaB KOMHUCH]E 3a OI[jeHY JUCEPTAIH]e:

1. JIp Munenko Ilukyna, npodecop emeputryc, Maremarnuka aHaiau3a U IpPUM]jEHE,
Odunozodcku dakynrer [lane, Yausepsuter y Mctounom CapajeBy, MEHTOD,

2. Ip Pane JlazoBuh, Banpeanu npodecop, MaremaTuuka aHanuza u npumjere, OakynteT
opraHu3aluoHux Hayka beorpan, YHusepsurer y beorpany, u

3. [p Bunagumup Bnanuuuh, Banpennu mnpodecop, MaTemaTuuka aHaiau3a U IpPUMjEHE,
dunozopeku pakynrer [ane, Yausepsurer y Hcrounom CapajeBy.

['maBHM JONIpUHOC AKcepTaLyje:

Jokropcka amcepranuja xanaugatkume Mp Hartame IlaBmosuh Komaszenm mox HacimoBom
"Pezynapuzoeanu mpazoeu cpaHuyHux npooiema cenepucanux jeonadunama muna Lllmypma-
Jluyeuna ca o0ea kawrersa" nupumnaga odbimactd MaremaTHuka aHald3a U TNpPUM]jEHE,
CHeLHjaTHO CIEKTPAIHO] Teopuju audepeHuujanHux omnepartopa. [Ipenmer ucrpaxuBama
JIOKTOPCKE JUCepTalyje Cy TUPEKTHH MpoOIeMH 3a ONlepaTope ca ABa KOHCTAHTHA KallllhEHha.
VY 1upekTHe CHeKTpalHe 3aJaTKe Cy YKJbYYEeHU M 3a/lalld HaJlaXema peryapu30BaHUX
TparoBa THUX oreparopa. Jlo TUX MojMoBa ce JOLUIO YONIITaBakheM pe3yJiTaTa O jJeAHAKOCTU
u3Mel)y Tpara N-TMMEH3MOHAIHUX MaTpUIla U BeHUX COTNICTBEHUX BPHjE€THOCTH.

[IpBe pesynrare U3 o0NacTH peEryJapU30BaHMX TpParoBa KIACUYHUX AU(epeHINjaTHuX
onepatopa noounu cy U. M. I'esbdang u b. M. JleButan 1953. rogune. B. b. Jluackuj u B. A.
CanoBanunj cy 1967. roguHe yBeaum HOBY METOJYy 3a pjelllaBame 3ajaraka M3 001acTu
TEopHje peryjJapu30BaHUX Tparosa.

3a perynapu3oBaHe Tparose AudEepeHIjaTHUuX ONepaTopa ca KallkbemheM IPBE pe3yTaTe je
nobuo M. INukyna 1983. ronune.

YV monorpadwuju JI. E. Esbcrospiia cy mocmaTpaHe jeJHAauMHE ca BUIIE PA3TUIUTHX KallhEemha,
na je omnpejesbehe 3a U3yyaBame peryiapu30BaHuX TparoBa 3a jeHauMHe ca JBa Kallbemha
3aMpaBo y CKajlaay ca TOM Hay4YHOM TE€HJICHIU]OM.

[IpBu u npyru peryiaapu3oBaHM TpParoBM HMMajy MPaKTHUHU 3HA4ya] 3a J00Hjame NMPBUX
COIICTBEHUX BpHjeIHOCTH ca noBehaHoM TayHolIhy y OAHOCY Ha HUXOBE BPHjEAHOCTH
nobujeHe W3 acuMmnToTHke. Takohe mpBHM peryinapuzoBaHM Tpar KOju je Jo0ujeH mnpu
PETIOCTaBLM Ja Cy noteHuujanu u3 L [0,7] uma 3Hauaj u npu pjelnaBamy WHBEP3HHX

CHEKTpaJIHUX 3a/laTaka.

3Haya] MOCTUTHYTHUX pe3yjTara ce orjieJla y TOME IITO OHM OTBapajy MpOCTOp 3a Jajba
HCTpaXMBama y 00JIaCTH MUPEKTHUX U MHBEP3HUX MpobiemMa audepeHIjaHuX ornepaTropa
ca KallllbemnuMa, Koja MOry OMTH KOHCTAaHTHA WJIM IPOMjCHUBA, U UMa BEIHKH MPAKTUYHU
3Ha4a] y GU3HIM, TEXHHIYKUM HayKama ¥ HyMEpHUYIKO] MaTeMaTHUIIH.

I[TOAALIM O KAHINIAATY
[Ipesume u ume kauauaara : mp Harama ITaBnosuh Komasen
Ha3uB 3aBpienor ¢akynrera: [Ipuponno-matemaruuku dakynrer y HoBom Cany



http://www.ffuis.edu.ba/

Oncjexk, rpyma, cmjep: Opcek 3a MaTeMaTUKY

INoguna qumomupama: 1998.

Ha3zuB cnenujanuzanuje: -

HasuB marucrapcke Tte3e: Perynapu3oBaHuW TparoBu JHMHEApHUX IU(EPEHIIN]THHX
jeHaYMHA ca KalllibeHheM

Hay4uno moapy4je: MaTtemaTtuka

['oguna onbpane: 2009.

®dakynreT u Mjecto. dunozodceku pakynret [lane

O0jaBJbeHU pagOBY KaHAUIATA:

1. H. ITaBaoBuh, Acumnmomuxa ceojcmeenux 6pujeOHocmu JuHeapue OugepeHyujaime
jeonauune ca rxawrnervem, Hayka m HactaBa Ha yHuBepsurtery, mm. 591-604, ISBN 978-
99938-47-16-8, 2009 ISBN 978-86-83237-90-6 (AU),

2. H. ITaBaoBuh, M. Ilukyna, Pecyrapuzosanu mpacosu JIUHeApHUX OudepeHyujarnux
jeonauuna ca xawrervem, Hayka n momutuka, . 199-207, ISSN 1840-2402, 2011, ISBN
978-86-83573-28-8,

3. H. ITonosuh, b. ITonosuh, H. IlaBaosuh, Creation of Efficient Interactive Simulations in
Higher Education Using Easy Java Simulations Software Tool, 36opuuk pamosa MUT
koHpepenmuje 2011-Matematnuke U uHopMalmone texnonoruje, . 341-346, ISBN 978-
86-83237-90-6 (AU), 2012,

4. M. Muxyna, H. IlaBaoBuh, Jb. [luxosuh, Koncmpykyuja pjewera epanuynoe 3aoamka ca
084 KOHCMAHMHA KAWFeHd U ACUMNMOMUKA CONCMBEHUX épujeonocmu, 300pHHUK pajoBa ca
tpehe matemarnuke KoHpepenuuje Pemyomuke Cprcke, Tpebume, (2014), 83-91, ISBN 978-
99976-600-0-8,

5. Vojvodi¢ B., Pikula M., Pavlovi¢ N., The boundary value problem with one delay and two
potentials-Construction of the Solution and Asymptotics of eigenvalues, Procedings, Fourth
Mathematical Conference of the Republic Srpska, 1, (2014), 37-58,

6. N. Pavlovic, M. Pikula, B. Vojvodic, First regularized trace of the limit assignment of
Sturm-Liouville type with two constant delays, Filomat, 29 (1), 51-62 (2015),

7. Pikula M., Vojvodi¢ B., Pavlovic N., Construction of the solution of the boundary value
problem with one delay and two potentials and asymptotics of eigenvalues, Mathematica
Montisnigri, XXXII, (2015), 119-139,

8. Vojvodi¢ B., Pikula M., Pavlovi¢ N., Characteristic function and asymptotics of
eigenvalues for Sturm-Liouville differential operator with two delays, Procedings of the Sixth
Mathematical Conference of the Republic Srpska, (2017), 81-97, ISBN 978-99938-47-87-8,

9. Vojvodi¢ B., Pavlovi¢ Komazec N., Inverse problems for Sturm-Liouville operator with

potential functions from L, [0, z |, Mathematica Montisnigri, Vol XLIX, (2020), 28-38,

10. I'oBemapuua B., IMaBnoBuh Komazen H., Hoakouh b., Ilpupyunux sa nonacarwe
Keanugpurayuonoe ucnuma u3 mamemamuxe, YHuBepauter y HMcrounom CapajeBy,
Enexrporexunuku ¢akynrer, (2017), ISBN 978-99976-682-4-0.

Ha3uB u cjenumire opranu3zanyje y K0joj je KaHauaar 3amnocieH: EnekTpoTeXHuuku (akynrer
y Uctounom CapajeBy

PagHO MjecTo: BUIIIM aCUCTEHT

[TorBphyjemMo na kaHmuaar ucnymaBa yciioBe yTBpheHe wianom 141. 3akoHa O BHCOKOM
obpaszoBamy (Cnyx6enu rmacauk PC 6poj 67/20).

VY mpunory 1ocTaBibaMo:
- U3sjemraj Komucuje o onjenu ypaheHe 1oKTOpcke qucepTaIyje;
- Ilpujemsior omnyke HacrtaBHo-Hayunor Bujeha ®unoszodckor dakynrera [lane o
ycBajamy m3Bjemraja Komucuje 3a orjeHy ypaheHe JOKTOpCKe aucepraiyje.

TEKAH

[Tpod. np Apara Mactunosuh
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Bpoj: 1194/21
Harym: 8. 6. 2021. rogune

Ha ochHoBy umana 61. 3akonma o BucCOKOM oOpa3zoBamy Pemybmuke Cprcke
(“Cnyx06enu rimacuuk Pemyomuke Cprcke”, 6poj 67/20), unana 57. Craryta YHHBEpP3UTETa
y HUcrounom CapajeBy (6poj 01-C-294-111/11, 01-C-250-X/12, 01-C-41-XVI1/13, 01-C-198-
XX/13, 01-C-44-XVII/13 u 01-C-419-XXXIV/14, 01-C-716-1-XXI1/16, 01-C-180-1-
XXVII/17 u 01-C-307-1-XXXIV/17) u unana 93. Craryra ®unoszodckor dakynrera [lane,
HactaBHo-Hayuno Bujehe ®unozodckor daxynrera I[lane, na 288. cjegnunm, oapxkanoj 8.
jyna 2021. rogune, JOHHjETIO je

NPUJEAJTOT OAJYKE

o m3Bjemrajy Komucuje 3a o1jeHy 1 010paHy JTOKTOPCKE AMCEpPTAIHje
kauauaara Mp Hararre [Tainosuh Komaser

I
VYcBaja ce wusBjemtaj Komucuje 3a oimjeHy M oa0paHy AOKTOPCKE IucepTaiuje
Pecynapuzoeanu mpacoéu 2panudHuUX npoodIemMa 2eHePUCAHUX JjeOHAYUHAMA MmUuna
HImypma-/luysuna ca osa kawmera mp Hatame [Tasnosuh Komaser, y cactaBy:

1. p Munenko ITukyna, npodecop emepuryc, MaTemaTuuka aHanu3a U IpUMjeHe,
®dunozodceku dakynrer [lane, Yausepsurer y Mctounom CapajeBy, MEHTOD,

2. Jlp Pape JlazoBuh, BaHpennu mnpodecop, MaremaTHuka aHajlu3a W HpUMjEHE,
®dakynTeT OpraHu3anuoHuX Hayka beorpan, YHuBepsurer y beorpany, u

3. Jp Brnamumup Bnaguuuh, Banpeanu mnpodecop, Maremartuuka aHainM3a H
npumjene, ®unozodpcku pakynrer [lane, Yuusepsurer y Uctounom CapajeBy.

I
Konauny omnyky o ycBajamy u3Bjemraja Komucuje 3a orjeny u og0paHy JOKTOPCKE
mucepranuje Peeynapuzosanu mpazcosu cpaHudHux npooiemMa 2eHepucamux jeOHauuHama
muna lImypma-Jluysuna ca osa kawrerna mp Harame [TaBnoBuh Komazern, nonujehe Cenar
Yuusepsuteta y Ucrounom Capajey.

MNPEACJEJHUK BUJERA
[Ipod. np lpara MacTtunoBuh
JlocraBuTi:
- CeHnary YHUBep3UTeETa;
- Kannnpary;
- Kowmucuju (1-3);
-V nocuje;
-V cnuce;

- ApxuBH.



Onnykom HacraBHo-HayuHOT BHjeha duno3odckor dakynrera [lane, Yausepsurera y Mcrounom
CapajeBy, opoj 976/21 ox 11. 05. 2021. rogune, umeHoBaHa je Komucuja 3a owjeHy u og0pany
ypahene mokropcke aumcepranuje kanaumata Mmp Harame ITaBaoBumh Komazen mnox HacioBom
" Pezynapuzoeanu mpazoeu cpanuyHux npoodaema zenepucanux jeonauunama muna Illmypma-
Jluyeuna ca osa kawmwema''

(y nasmeM Tekcry: Komucuja)! y cipenehem cacrapy:

1. JIp Munenko Ilukyna, mpodecop emepuryc, MarTemaTuyka aHanW3a | IPUMjCHE,
®dunozodceku dakynrer [lane, Yausepsurer y Mcrounom CapajeBy, MEHTOD,

2. Jlp Pane JlazoBuh, Banpennu mpodecop, Marematnuka aHaim3a ¥ npumjeHe, dakynarer
opraHu3aluoHuX Hayka beorpan, YHusepsurer y beorpany u

3. Hp Bmagumup Bnanwumh, Banpeanu mpodecop, MaremaTnuka aHanm3a ¥ IMpUMjEHE,
Owinozodcku pakynrer [lane, Yausepsuter y Mcrounom CapajeBy.

Komucuja je mperienaia | OLMjEHWIA JOKTOPCKY JMCEpTAIMjy U O ToMe moaHocu HacrtaBHo-
Hay4yHoM BHjehy DPuno3odcekor dakynrera [lane, Yuusepsurera y crounom CapajeBy cibenehu

N3BJEINTAJ

0 oujeHu ypahene noxkropcke qucepranuje

1. 3Hayaj W JONPHUHOC JOKTOPCKE IHCEpPTalHje ca CTAHOBUINTA AKTYEJHOI CTamba y
oapeheHoj Hay4yHOj o0J1acTH

JlokTtopcka auceprauuja kKanaunaTtkumbe Mp Harame IlanoBuh Komaszen nox HaciaoBom
"Pezynapuzoeanu mpazoéu cpaHuyHux npoobrema 2emepucanux jeonauurnama muna Lllmypma-
Jluysuna ca osa kawrerna” ipunaga odnactu MaremaTHuka aHanu3a U IpUMjeHe, CIELHjaTHO
CIEKTPaJHO] Teopuju AuQepeHurjaTHux ormneparopa. IIpenMer wucrtpaxuBama TOKTOPCKE
JucepTanyje ¢y AMPEKTHU MpoOIeMu 3a oreparope ca JBa KOHCTaHTHA Kallibema. Y JUPEKTHE
CTIIEKTpaJIHE 3aJaTKe Cy YKJbYYCHH M 3aJalli HaJlaXema perylapu30BaHUX TparoBa THX
oreparopa. J[o THX MojMOBa ce JOILIO YOIIITaBAKEM pe3yJiTaTa O jeIHaKoCTH u3Mehy Tpara n-
JTMMEH3HOHATTHIX MAaTPHIIA M FbeHUX COTICTBEHUX BPH)ETHOCTH.

[IpBe pesyntare u3 00IacTH peryjJapu30BaHUX TparoBa KIACMYHHUX JU(epeHIINjaTHUX
oneparopa noounu cy . M. T'esbpang u b. M. Jlesutan 1953. ronune. B. b. Jlunckuj u B. A.
CanoBuuuyj cy 1967. roguHe yBenu HOBY METOAY 3a pjellaBame 3a/aTaka u3 o0JIacTH Teopuje
peryiapru30BaHHX Tparosa.

3a peryiapu3oBaHe TparoBe AUM(EpeHLUjaTHuX Oleparopa ca KalllbemeM INpBE pe3ylTare je
noouo M. Iukyma 1983. rogune.

VY monorpaduju JI. E. Esbcrospua cy mocMmarpaHe jeHauMHE ca BUIIE Pa3IHMUUTHX Kallbema,
Ma je omnpeajesbehe 3a M3yvaBame Peryiapu30BaHUX TparoBa 3a jeHAYMHE Ca J[Ba KalllbCHha
3aIpaBo y CKaJlaJy ca TOM HAyYHOM TEHCHIIM]OM.

[IpBu u npyru perynapu3oBaHU TparoBM HMajy MpPaKTUYHU 3HA4Ya] 3a J0OHWjame MPBUX
COIICTBEHUX BpHjeAHOCTH ca moBehaHoM TayHomhy y OZHOCY Ha HUXOBE BPHjETHOCTH
nobujeHe W3 acuMnToTuKe. Takohe TpBU peryjJapu3oBaHH Tpar KOju je JoOWjeH TpHu

! Komucuja nMa HajMame TP 4lIaHa 0J] KOjHX HajMame jeJaH HUje y PaJIHOM OJHOCY HA Y HUBEP3HETY



MPETHOCTaBIM J1a Cy MOTEHIUjalu M3 L1[0,7z] UMa 3Hauaj W TIpU pjeliaBamby WHBEP3HUX

CIIEKTPAIHUX 33/1aTaKa.
3Hayaj MOCTUTHYTHX pe3ylraTa ce orjlefa y TOME IITO OHU OTBapajy IPOCTOp 3a Jaba
UCTpaXKMBama y 00JIaCTH AMPEKTHUX M MHBEP3HUX Ipoliema audepeHIHjaTHuX oneparopa ca
KallkbekhuMa, KOja MOr'y OMTH KOHCTAaHTHA WIJIM IIPOM]jEHbUBA, M UMa BEJIMKU MPAKTUYHU 3HAYA] Y
¢bu3NIM, TEXHUYKAM HayKaMa i HyMEPHUYKO] MaTeMaTHUIIH.

2. Oujeny na je ypahena gjokropcka gucepranuja pe3yjaraT OPUTHHAJIHOT HAYYHOT paja
KaHAuAaTa y oarosapajyhoj HayuHoj o6aactu

Kanmunatkuma wMp Harama [laBmoBuh Kowmazen je y ngucepranuju 1o HaclIOBOM
"Pecynapuzosanu mpazosu 2pasuyHux npooiema ceHepucarux jeonauurnama muna LlImypma-
Jluyeuna ca o0e6a kawrbera” — pomIIa 10 HOBUX pe3ydaTara y obmactu onpehuBama
perymnapuzoBaHor Tpara 3a oneprope tumna lltypma-JlnyBuna ca 1Ba KOHCTaHTHA KalllbEHba.

VY nucepranmju je mocMarpaHa qudepeHIrjaiHa jeTHaYHHA

—y"(x)+22:qk (X)y(x-7)=21y(x), 1=2%, xe[0,7]

tuna Itypma-JluyBuia ca nBa moTeHIWjana W JiBa KOHCTaHTHA Kallmbema 3a PoOuHOBe u
JlupuxiieoBe rpaHAYHE YCIOBE U 3a pasnuunrte nodeTHe pynkuuje. [lox mpernocraBkoM aa cy

MOTEHIIN]jalTu qk(X)ELl[O,ﬂ'], k=12, ™MerogoM KapakTepuCTHUHHX (QYHKIMja Koja je

aHaJiorHa nocTynky ['esbdanga u JleBuTaHa u3padyHaT je MPBU peryjapu3oBanu Tpar. Takohe
j€ u3padyHaT NMpBU PeryJapu30BaHU Tpar 3a oneparop ca POOMHOBUM rpaHUYHUM YCIOBUMA U

raje je %S 7, < % <27, <7, <7, a norenuujande ¢ynkuuje 0, (X), k=12 cy GeckoHauHO

nudepeHnrjaduineHe (QyHKIMje Ha CBOJoj 00JacTH JepUHUCAHOCTH, MeroaoM Jluackuj-
CanoBHuuyj. Y qucepTalyju je MpoUIMpeHa MpUMjeHa Teopuje nujenux GyHkuuja kiace K Ha
U3padyHaBamke peryJapH30BaHUX Tparosa audepeHnujanHux omepartopa lItypma-Jlnysuna ca
JiBa Kallllbeha U JBa NOTEHIMjalda MNpU HPEANOCTaBUM Ja Cy MOTEHUUjaId OECKOHA4HO
nudepeHnrjadmine QyHKIyje.

Komucuja xoHcratyje na je nucepranuja ypaheHa y ckiaay ca MaTeMaTHUYKUM HayYHUM
CTaH/aprMa 1 MPEACTaBIba Pe3yaTaT OTMHAIHOT HAyYHO-UCTPAKUBAYKOT paja.

3. IlperJien ocTBapeHHX pe3yJaTaTa paaa KaHaujaara y onpeheHoj HayuHoj o6aacTu

Mp Harama IlaBmoBuh Komazern pohena je 23.04.1970. rogmne y CapajeBy. OCHOBHO
obpa3oBame crekia je y OcHoBHOj mkonu ,,Munan Cumosuh” y Iloarpaby. Cpenmwy mkoiy
I'mmuasmja ,,Ormen [lpuna” y CapajeBy 3aBpmmia je 1989. rogune. Hakon 3aBpiiene
ruMHasdje ymnucyje ce Ha IIpuponHo-maremaTnuku (akynrer, Oncjek 3a MareMaTuky y
CapajeBy. 30or patHux aemaBama y bocan m XepueroBunu 1992. roawHe NIKOJIOBaHE
HacTaBiba Ha [IpuponHo-maremaTnukoMm (akynrety, Oxacjeka 3a matematuky y HoBom Cany.
Jumiomupana je y anpuiy 1998. ronuse u cTekia cTpyyHU Ha3uB JUIUIOMUPAHU MaTeMaTHyap.
Ha ®unoszopckom dakyntery Yuusepsutera y Mcrounom CapajeBy, maructpupana je 2009.
roguHe Ha TeMmy ,, Pecynapuszosanu mpacosu nuneapHux OughepeHyujarHux jeoHauyuHa ca
Kauirberoem .

[lemaromku paja je 3amodena Kao npodecop MaTeMaTHKE y XEMH]CKO-TEXHOJIOIIKO] IIKOIH Y
Hosom Cany (1998/99). On centembpa 1999. romune no jyna 2001. rogusne pagu y
CpenmomkoiickoM nieHTpy Ilane, Takohe kao mpodecop MaremaTHKeE.

On ¢ebpyapa 2000. roguHe 1o maHac je 3amocieHa Ha EnekTpoTrexHH4koMa (axkyiaTery
VYuusep3uteta y HMcrounom CapajeBy rije je aHrakoBaHa Ha mpeamernma Karempe 3a
MaTeMaTHKy Kao capaJHHK y HacTtaBu. Y okToOpy 2004. roguHe Ha UCTOM (akyiTeTy je
n30paHa y 3Bambe acucTeHTa, a y Mapty 2010. rognHe y 3Bame BUIIET ACHCTEHTA 33 YXKY HAYUYHY




obmactT MaremaTnyka aHajau3a v mpuMjeHe u AnreOpa u reoMeTpuja, Tje HacTaBjba J1a U3BOU
BjekOe Ha mpenmeruma: Maremaruka 1, Maremaruka 2, Maremarnka 3 u Hymepuuka
maTtemaTHka. Takohe je n3Boauia BjexxOe Ha Mammunckom, [lossonpuBpeanom u @unozodceckom
dakynrery YuuBepsurera y HMcrounom CapajeBy u3 nmpeamera: Martematuka 3, Maremaruka,
Enemanrapna maTematuka, YBoJ y JUHEAapHY anreOpy, AHaIUTHUKa reomeTpuja, BjepoBatHoha
U ctatuctuka, Matemaruka 1, Marematuka 2 u Hymepuuke metoze.

VYdecTBOBajda je y YETUPH HAYYHO-UCTPAXHBAUKa MPOjEKTa OJ HAMOHAJIHOI 3HAdaja KOjUu Cy
(¢uHaHCHpaHU o7 cTpaHe MUHHCTApCTBAa Hayke U TexHoJsoruje, Biage Pemybnuke Cpricke. Y
CBOM Hay4YHO-UCTPaKMBAYKOM pajly aKTUBHO j€ Y4eCBOBaJIa HAa KOH(pPEHIMjamMa, KOHTpECUMa U
CeMHUHapuUMa M3 MaTeMaTHhke, raje mpe3eHTyjyhu pamoBe n3 obnmactu CrnekTpaiaHe TeopHuje
mudepennujaaHor omeparopa tuma lltypma-JInyBuiia ca KallmbemeM JONPUHOCH HHEHO]
aKTyeJIU3alH]jH.

HaBoaumo npernen Haj3HayajHUjuX 00jaBJbeHUX pafioBa KaHIUIATa:

1. H. IMaBaoBuh, Acumnmomuxa ceojcmeenux apujedonocmu nuneapHe oughepenyujanme
jeonauune ca kawrbervem, Hayka v HacTaBa Ha yHUBEp3UTeTy, mir. 591-604, ISBN 978-
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4. OnjeHy 0 HMCIYHeHOCTH 00MMa M KBaJINTeTa y OAHOCY Ha NpHjaB/beHY TeMy (IO
NorJ1aB/bUMa)?

Jloktopcka mucepranuja "Peeyiapuzosanu mpacoéu SpamudHux npooiemMa  2eHepucaHux
jeonayunama muna [Imypma-Jluyeuna ca 0ea kawrera" KanaugaTkume Mp Harame
[TaBnoBuh Komazen ypahena je y ckiamy ca CBUM HEONXOAHMM HaydYHUM U CTPYYHUM
kBasiureTuMa. CaapKajHO U METOMOJONIKYA UCIYHCHH CY 3aXTje€BU MPEACTaBIbEHU Y TPHUjaBH
TEMe Ha OCHOBY Yera je CTpYKTypUpaHa M KOMIUIETUpaHa IOKTOPCKa JrcepTaiuja.

TekcT aucepTaryje je Mo/ajeJbeH y YeTHPH IIaBe, a To ¢y: YBoa, [ pannunu npoodiemu llItypwm-
JInyBUIIOBOT OmepaTopa ca JBa Kallkbemha, ACUMIITOTUKA COIICTBEHHX BPHUjEJIHOCTH OlepaTopa
u PerynapusoBaHu Tpar omneparopa.

[IpBa riiaBa je yBOJHOT KapakTepa, y HbOj Cy J1aTe HeKe OCHOBHE Je(pHUHHUIIU]e H TeopeMe Be3aHe
3a Ilrypm-JlmyBwiioB omepatop, kao u nedpuHHIMje TUEpPCHIUjaTHE jeIHAYMHE Ca
noMjepeHuM aprymeHToM. Takohe cy HaBe[ieHe HeonxoqHe GpopMylie U TeopeMe 3a aHAITUTHYKO
pOAYKEHke HeKNX TpaHcueneHTHUX QyHkuuja. ¥ Ilormaspy 1.4. cy HaBeneHe neduHHUIMjE U
notpeOHe JieMe W Teopeme 3a oxapehuBame perysnapusoBaHor Tpara meronom JIuackuj-
Camonnumj, a y IlormaBmy 1.5. je mar mperien Haj3HAYAjHUJUX pe3ylTaTa W3 TEOPH]C
peryapu3oBaHUX Tparosa.

OpruHaiaHu pe3yiTaT ce Hajlase y Apyroj, Tpehoj u 4eTBpToj riiaBu.

I'maBa 2, I'panuynu npodiaevu LITypm-/InyBWIOBOI omepaTopa ca JABa Kalllbemwba, Cce
cacroju ox aBa nornasiba. Y [lornasspy 2.1 je mocMaTpaH rpaHUYHH TPOOIEM

—y”(x)+22_:qk (X)y(x—7,) =4y (x), A=2°, xe[0,7] (1)
y(x—7) = y(0)p(x—27), x€[0,27], y(0) = p(0) =1 2)
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rje je 7,=7, 1,=2T W %Sr<%, h,H e R\{0}, q,(x) e ,[0,7], k=12. Onpeheno je

pjemierse mudepenuujanHe jeanauuHe (1) xoje 3amoBosbaBa ycnoBe (2) u (3), a motom je
onpehena kapakrepuctuuna ¢yukuuja F(7,2Z) omepartopa kopucrehu rpanuynu ycioB (4) u
U3BpIIEHA HEHa TpaHchopMalMja KOPHUIUTEHEM  eJIEeMEHTAPHUX  TPUTOHOMETPH]CKUX
UJCHTUTETA U yBohemeM mpenazHux (QyHKIUja, Tako Ja ce 1o0uje 0OJIMK KOjU je MOTOJAaH 3a
onpehuBame CONCTBEHUX BPHjETHOCTH MocMaTpaHor onepatopa. Y [lornamy 2.2 je pujemieHa
mudepentmjanna jeanaunHa (1) 3a mouetHun ycnoB  Y(x—7,) =0, Xe(O,rl], 7, =Kz, ®m
rpannutn ycinoB Y(0) =0, 3atum je oxpelena u kapakrepuctuuna pynkiuja F(z) xopucrehn
rpannyan yenoB  Y(7)=0. Kao um y IlormaBiby 2.1 je ypahena tpancdopmarmja
KapakTepuCcTU4YHe (yHKIHMje y OOMUK MorojgaH 3a oapehuBame CONCTBEHHX BPHjETHOCTH
MOCMaTPaHOT OTepaTopa.

I'maBa 3, ACHMNTOTHKAa CONICTBEHMX BPHjeIHOCTH omeparTopa, ce Takole cacToju oja JBa
nornasska. Y IlormaBmpy 3.1 je oapehena acummnToTHKa HyJa KapakTEPUCTHYHE (YHKIIH]E
F(z,z) u3 Iornassba 2.1, a 3aTUM U aCUMOTOTHKA COTICTBEHHMX BpHUjeaHocTH onparopa (1)-(4).
V TlormaBby 3.2 je oapehena acummnroThka Hynda Kapaktepuctnune ¢yukuuje F(z) u3
[Tornasspa 2.2 Ka0 M aCUMIITOTHUKA COINCTBHHX BPUJEIHOCTH OIEpaTopa MOCMATPAaHOT Y TOM
MOTJIaBJbY.

I'maBa 4, Perynapu3oBaHH Tpar omepaTopa, ce cacToju oja Tpu nornasiea. Y Ilornassmy 4.1
je oapeheH mpBU peryyiapu3oBaHHM Tpar orneparopa mnocMarpaHor y llormasmy 2.1  meTomom

2 McnymeHocT 061MMa M KBAJIUTETa y OJHOCY Ha NPHUjaB/beHy TeMY, HAPOUMTO, Tpeda Ja CafpyKu: aHAJIUTHUKM U
CHCTEMCKH TIPUJIa3 y OljelhUBahy UCTPAKUBAYKOT ITOCTABJFEHOT MIPEAMETA, IJba H 3a7aTaka y HCTPAKUBAY;
HCIY-CHOCT HAaYYHOT IPWIIa3 y TOKa3MBamka TBPAHH WM IPETIIOCTaBKH y XUIIOTE€3aMa, ca 00pajoM moaaTaka



KapakTepucTuyHux (QyHKiuja. Takohe je mcra meroma npumjemena u y llormasmy 4.2 3a
oJpehuBame nMpBor peryaapu30BaHor Tpara oneparopa u3 [lornasma 2.2.
Y TlormaBby 4.3 je pwujemieH rpanudnud npobsem aedunucan ca (1), (3) u (4) 3a

%Srz <%<22’2 <r, <z u h/HeR\{0}, rgje cy norenuujanne dynxumje 0 (x), k=12

O0eckoHayHo nudepeHnujadbuneHe (GyHKIHMje Ha CBOjo] 001acTH JePUHUCAHOCTH, TaKBE Ja je
9, (x)=0, xe[0,7,), k=1,2 3a ogpehuBame NPBOr PeryIapH30BaHOr TPara OBOI IPAHHYHOT

npobieMa npuMjemeHa je wmatona Jluackuj-CamoBHHYHM] KOja KOPHCTH €JIEMEHTE TEOpHje
nujenux GyHkiuja kiace K.

[IpencraBibeHn canpkaj TeKcTa aucepranvje mpatd Jluteparypa koja caiapku cmucak 45
oubmorpadckux jeauHMUIA.

Nwmajyhu y Buny HaBeneno, Komucuja 3akipydyje 1a TOKTOpCKa aucepranuja "Pezynapuzosanu
mpazosu paHudHux npobiema 2emepucanux jeonawurnama muna Llmypma-Jluysuna ca 06a
Kawrerpa", o 00MMy caap)kKaja M KBAJHTETy pe3yjiTara HCTPaXHBama, Yy TOTIYHOCTH
UCIyHhaBa IUJbEBE KOJU CY Je(UHUCAHH Y HEHO] IPHUjaBH.

5. HayuHu pe3yJITaTH IOKTOPCKE JNCEPTALHje

Hayunu pesynratu mucepranudje mpumangajy obnactu MaTemaTHUka aHaiu3a U IpUMjeHEe U
Mpe/ICTaB/bajy 3HayajaH AOMPHHOC CIEKTPAIHOj Teopuju audepeHlHjaTHuX oleparopa, a
moceOHO pjeraBamy JUPEKTHUX MpodiemMa 3a nudepeHIIjalTHe OIepaTope ca KallbemhEeM.
Hayunu nompunoc oxpelyyjy HOBM Hay4HH pe3yiaTaTd y OONAacTH TEOpHje pPerysapu30BaHUX
TparoBa 3a AudepeHnrjaHe OnepaTope ca JBa Kallkbema, MTO MPECTaB/ba MOOMIITEHE 10
caJia 100MjeHNX pe3ynraTa u3 Te 00JacTH.

Pesynratu noOujeHn y naucepTranyju NpelCTaB/bajy BakaH Hay4YHH JONPUHOC W 3HAYajaH
HCKOpakK y MpaBlly MOTIyHHjET carjieflaBamba METoAa 3a ojpehuBama mpBOr peryaapu3oBaHOT
Tpara nuepeHIjalHuX oleparopa ca BUINE Kallkbema, Kao W 3a ojapehuBameme apyror
peryiapu30oBaHOr Tpara y eKCIUTMIMTHOM OOJIHKY.

6. TIpuMjerHBOCT H KOPHCHOCT Pe3yJITATA Y TEOPHjH M npaKcu®

[Ipenmer ucTpakuBama AMCEpTAlMje Cy TUPEKTHU MpobiemMu aAudepeHLujalHuX ornepaTopa
tuna Itypma-JlnyBuia ca aBa Kalllbemha, TayHHje TNPBU PETYIAPU30BAHU TPArOBH THUX
oreparopa. M3y4yaBame OBUX ollepaTropa je BeoMa BaxHO, jep ce TudepeHIujaiHe jelHaunHe ca
KallllbemheM cycpehy y MHOTUM 00JlacTUMa: TEOPHjU ayTOMATCKOT yIIPaBJbamba, Kao U MPUIIOKOM
pjemaBama mnpodbirema u3 OuodusMke, €KOHOMMje M JAPYruxX HaydyHux oOmacta. OBUM
jenHauynHaMa ce Oomucyjy (u3uYKe 1mojaBe Koje He 3aBUCE caMO O] Cajalllikher TPeHyTKa, Beh u
OJ1 HEKOT/MX MPETXOAHOI/UX TpeHyTaka. 3HauM Jia ce BEJIMKU Opoj mpolieca U 1ojaBa y Ipupoau
OlHcyje jeJHauMHamMa ca jeJHUM WJIM BHILIE Kallllbemha, a je pjelllaBambe IUPEKTHUX HU
MHBEP3HUX CIIEKTPATHHX 3a/1aTaKa 3a Ju(epeHIjalHe onepaTope ca KallllbelhiMa 3Ha4ajHO U Y
JIpYTUM Hay4YHUM oOJacTUMa.

7. Hauyuuu Npe3eHTOBaH>A PE3yJTaTa Y Hay4Hoj jaBHoCTH?

Jlno pe3ynTaTa aucepTalyje je Mpe3eHTOBaH Ha HAYYHUM CKYIIOBUMA, TO CE MPHUjE CBETa OJHOCH
Ha Maremarnuke koH(pepenuuje PemyOnuke Cpricke u 00jaBibeHO je y 300pHHUIMMA ca THUX
cKymoBa, To cy pamoBu. [4], [5] u [8]. Jeman mmo pesynrar je ob6jaBibeH y melyHapomHOM
Hay4yHOM yacommcy Bojecher 3Hauaja koju ce Hana3u Ha SCIE mucru, pag [6]. Takohe je muo
pe3yaTara 00jaB/beH y MeljyHapoJHOM Yacomucy Bojaeher 3Hauaja, pagosu [7] u [9].

3 Ycrahn moce6HO MpHUMjEHIEHBOCT M KOPHCHOCT y OAHOCY Ha TocTojeha pejenema Teopuje u npakce
4 HaBoje ce paJoBH JOKTOPaHTA y 300pHULMMA M 9acOMKMCHMA y KOjUMa Cy 00jaBibenn ( HCTpaKMBAuKH IIPOOIEMH 1
pe3yITaTH MpeaMeTa HCTPAKUBAha JTJOKTOPCKE AMCEePTAIInje)



8. 3AKJbYYAK M IPUJEJION®

Ha ocHOBy netaspHOT yBHIA Y AOKTOPCKY IUcCepTanujy Kannuaatkume Mp Hatame ITaBmoBuh
Komazen, mon nHacioBom "Perynapus3oBaHu TparoBM TpaHUYHUX MpoOJieMa TIeHepUCaHUX
jennaunnamMa tumna Ltypma-JInyBuiia ca qBa Kallmbema'", ¥ CBera MPeTX0JHO HaBEIEHOT Y OBOM
N3BjemTajy, Komucuja cmaTtpa na je kKaHAMIaTKUba, MO3UBajyhu ce Ha pelieBaHTHE U3BOPE H
cucremMarusyjyhu AOCTynHy auTeparypy NPHMjEHOM OAroBapajyhMx HaydyHHX METOAO0JIOTH]a,
YCIIjelIHO pealn30Balia MOCTaB/beHEe [IUJbEBE UCTPAXKUBAha M OCTBAPUIIA OYCKUBAHE pe3yJiTaTe.
Komucuja morBphyje nma je AOKTOpcka aumcepTanuja ypaheHa y CKiIaay ca MpHjaBOM KOjy je
onoopmiio HacraBHo-HayuyHo Bujehe ®umo3zodckor dakynrera y Ilamama wu Cenar
VYuusepsutera y Mcrounom CapajeBy, y morieny npeaMera, Iiujba 1 MeTo/1a UCTpakKiBamba 1 J1a
j€ pe3yaTaT OpruHAIHOT pajia KaHIUIATKUIbE.

Ha ocHoBy cBera HaBeaeHor Kommucuja no3uTuBHO oujemyje ypaheHy H0KTOpCKYy
aucepranujy u npemnaxke HacrapHo-nayunom Bujehy ®@uio3zodcekor paxyarera Ilane u
Cenaty YnuBepsutera y MHcrounom CapajeBy na npuxsatu H3Bjemraj o ounjenm
AOKTOpPCcKe auceprauuje "Pezyrapuzoeanu mpacosu paHuiHux npoodaema 2eHepucanHux
jeonauunama muna Illmypma-/Iuyeuna ca o0ea kawirersa' W 1a KAHAUIATKHIBLH MP
Haramm ITaBaoBuh Koma3sen oqo0pu jaBHy og0paHy JOKTOpPCKe JHCEPTALNje U CTHLAHE
THUTYJIEe JOKTOPA MaTeMAaTHYKHX HAYKA.

Mjecro: Ilane
Hatym: 20. 05. 2021. rogune

Komucuja:
1. Ip Munenko Ilukyna, y 3Bamy npogecop emepuryc (HO Matemarnuka aHanusa u

npumjeHe, YHO MaremaTrnuka aHanu3a u npumjeHe), YHusepsurtet y Mcrounom CapajeBy,
dunozodceku pakynrer Ilane, mentop u wian Komucuje;

2. Ip Pane Jlazosuh, y 3Bamy Banpeanu npodecop (HO MaremaTnuka aHamm3a U IprMjeHe,
YHO MaremaTtnuka aHanu3a 1 ipuMjene) , YHuBep3urteT y beorpany, ®akynrer
opraHu3alroHuX Hayka y beorpany, wian Komucuje;

3. p Bragumup Bragnunh , y 3Bamy Banpennu npodecop (HO Maremarnuka aHanmsa u
npumjene, YHO MatemaTnuka aHanu3a u npuMjeHe), YHusep3ureT y Mcrounom CapajeBy,
Odunozodceku pakynrer Ilane, unan Komucuje;

>V 3aKkibydKy Ce, MOPEA OCTAlOr, HABOAU U HA3WMB KBAIH(PHUKALMjE KOjy JOKTOPAHT CTHYE OA0PAHOM TE3E



